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Matematicas I

INVERSA DE UNA MATRIZ
Ejercicios

1 -1 0
Comprueba que la matriz A = <O 1 O> tiene como matriz inversa a la matriz

2 0 1
1 1 0
A’1=<0 1 0).
-2 -2 1
1 -3 2

Averigua si la matriz A = (2 5 0 ) tiene inversa.
0o -1 -2

Averigua para qué valores de k la matriz (k k) es invertible.

4 1-
1 0 2
Calcula la matrizinversade A= 0 1 1 ] porel método de Gauss - Jordan.
1 0 1
1 2 3
Calcula la matrizinversade A=| 3 2 1 |utilizando determinantes.
1 0 1

ai1 Qq2 Qi3

Se sabe que el determinante de la matriz A = (a21 azz a23> es -3. Calcula,
az; 04z 0azs

indicando las propiedades que utilices, el determinante de A2,

1 0 1
Dada la matriz A = <2 1 0>, calcula el determinante de 2(A¢ - A71)2917, siendo At
0 2 2

la traspuesta de A.

1 1 1 -1 1 1
Dadas las matricesA=|1 2 3]JyB=( 1 -1 1 |,calculael
1

1 4 9 1 1 -

determinante de la matriz (4% - B~1)2015,
1 0 A+1

ConsideralamatrizA=({A1 1 —1 | Determina, si existen, los valores de A
0 0 1

para los que Al = 21 — A (siendo | la matriz identidad de orden 3)

), sea B la matriz que verifica que AB = (_2 1).

. Dada la matriz A = (3 —2 7 3

5 1
Comprueba que Ay B tienen inversas.
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SOLUCIONES

1 -1 0
1. Comprueba que la matriz A = (0 1 0) tiene como matriz inversa a la matriz

2 0 1
1 1 0
Al=1 0 1 0}
-2 -2 1

Solucioén:

Debemos comprobar que A-At=ATA =

1 -1 0 1 1 0 1 0 0
A-A'1=<O 1 0)(0 1 0)=(0 0)
2 0 1/\-2 -2 1 0 0 1
1 1 0\/1 -1 O 1 0 0
was(o 1 o)(0 1 o)-(0 1 o)
-2 =2 1/\2 0 1 0 0 1

Luego Al es inversa de A.

U=

(e}

1 -3 2
2. Averiguasila matriz A= (2 5 0 ) tiene inversa.
0 -1 -2

Solucidn:

La matriz A tendra inversa si |A| = 0.

1 -3 2
Al=[2 5 0|=-10-4-12=-26=0
0 -1 -2

Como |A| #0, la matriz A si tendra inversa.
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3. Averigua para qué valores de k la matriz (k ) es invertible.

4 1-k
Solucidn:
k -3 :—k(fl—;fjl—l:z__'E‘::_]_;“—'_lq_{-i_k]{k—l_:j]
4 1—k| " - S ‘ L

Observamos que
k =3 1_ _ _
4 1_k|—04:)(4 kY(k+3)=0

Por lo tanto, la matriz (k -3

41— k) esinvertible = k = -3,k # 4.

1 0 2
4. Calculala matriz inversa de A = <O 1 1) por el método de Gauss - Jordan.
1 0 1

Solucién:
1 0 2 1 0 0y —F
(AlI)=|0 1 1 |0 1 0| —»#
1 0 1 0 0 1) =&

F,=F, +F

F :F +2F
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0o 2
PorloqueA'=|—-1 1 1
1 0 -1

5. Calcula la matriz inversa de A = <3 2 1) utilizando determinantes.
Solucioén:

La matriz adjunta es:
2 -2 -2
Adj(A)=|-2 -2 2
-4 8§ -4

Calculamos el determinante de A:

1 2 3
det(dA)=|3 2 1/=1-2-1+2-1-1+3-0-3—-(3-2-1+3-2-1+1-0-1) =
101

=2+2—-(6+6)=-8

La matriz inversa es:

( 2 -2 -4 )

2 -2 8 _

A-l_{ﬂdf(’mr_ 2 2 s _(11;4 1/4 1£2)

- - =174 174 1
det(4) —8 1/4  —1/4 172

ai1 Q12 Qi3

6. Se sabe que el determinante de la matriz A = (az1 azz a23> es — 3. Calcula,
31 A3z 0433
indicando las propiedades que utilices, el determinante de A2,

Solucién:
Sabemos que
‘4-‘4'1:1*:)‘14-14'1‘: A -|.~1'1‘:|I|:1:> .4‘%:@
En nuestro caso:
‘A‘l‘zizi:_l
A -3 3
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1 0 1
7. DadalamatrizA= <2 1 O>, calcula el determinante de 2(A¢ - A71)2%17  siendo At
0 2 2
la traspuesta de A.
Solucién:
1 . :
Sabemos que: |A rl = |A 2V ‘ = E; mi- A | =m "| Al siendo # el orden de la matriz.

Por lo tanto:

¥

‘Q(AI'A_I)‘ON‘:|[2-Ai)-(A_1]-{AE'A_1)1016‘:23'

2016
A|.L. |A|.L _3
| 4] | 4]

1 1 1 -1 1 1
8. Dadas las matricesA=|1 2 3|yB=| 1 -1 1 |, calculael
1 4 1 -1

determinante de la matriz (4% - B~1)2015,

Solucidn:
Calculamos el determinante de Ay el de B:

111 -1 1 1
|4|=|1 2 3|=2: [B|=| 1 -1 1]|=4
1 49 11 -1

3 . _p|2015 _p [\ 215 1-2015
|A ‘B | :(‘AHAHB |) = 2-2-m

1 0 A+1
9. ConsideralamatrizA=({A1 1 —1 |.Determina, siexisten, los valores de A

0 0 1
para los que Al = 21 — A (siendo | la matriz identidad de orden 3)

Solucidén:
- 0y (1 0 -A-1
0 1 0 - 1 AT+A+1| o
. ) o 1 0 —h-1)
(A)_l:(ﬁd? _ ==l z-h.l+z-h.+1 1) Loo ] 1 B S
0 0 1
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1 0 -i-1 1 0 0} (1 0 A+l
Ar=2I-A=|-L 1 A*4r+1|=2/0 1 O|-|2 1 -1 [=
0 0 _ 00 1) 1o0 0 1
1 0 —h-1 1 0
= -A 1 A +h+l|=-2 1 }:?,2+}u+11:>?,2+}00:>}h0;}U1
0 0 1

10. Dada la matriz A = (2 _12), sea B la matriz que verifica que AB = (_72 ;)

Comprueba que Ay B tienen inversas.

Solucidn:

-2

3 2
|A|=‘ﬁ =3+10=13# 0= Tiene inversa

|A-B|=|A|-|B|:>|B|=|‘T‘;T|=%=—l?&0:> Tiene inversa
2
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